Chapitre 12

Fiche 4 : Equations trigonométrigues

Trigonometrie

a. Equation du type « cosX=a » T
2
a<-loua>1 | L’quationcos x = a n’admet aucune solution
L’équation cos x = -1 admet pour solution tous les X
a=-1 nombres sous la forme : | X =1+ k2m, aveck € Q| |
1
L’équation cos x = a. admet pour solution tous les 0 a i
nombres sous la forme : T i 0
-l1<ax<l 1
|x:a+k2noux:-a+k2n,aveckeQ| !
ou a est UN nombre tel que cos a = a X
L’équation cos x = 1 admet pour solution tous les
a=1 nombres sous la forme : |x = k2, aveck € Q|
1 ot
Exemple : Résoudre sur [-27 ; 27] I’équation : cos X =3 2
. n 1 . ) . T b
On sait que cosE = donc les solutions de I’équation sont de la forme : | X =3 +k2m| ou|x = 3 +k2m| aveck € Z
b. Equation du type « sinX=qa »
a<-loua>1 | L’quationsinx = a n’admet aucune solution
L’équation sin x = -1 admet pour solution tous les nombres
a=-1 sous la forme : x:-%+ k2w, aveck € Q
L’équation sin x = a admet pour solution tous les nombres P
sous la forme :
l<ac<
l<a<l |x:a+k2noux:n-a+k2n,aveckeQ|
ou a est UN nombre tel quesina=a
L’équation sin x = 1 admet pour solution tous les nombres
a=1 sous la forme : x:g+ k27, avec k € 0 n
2
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Exemple : Résoudre sur [-27 ; 27] I’équation : sin X =3
. .o 1 . ) . T 571
On sait que sin 6=y donc les solutions de I'équation sont de la forme : | X "6 +k2m| ou |X = S +k2m| aveck € Z

c. Technique : Le changement de variables

Exemples : 1) cos(2x + 3) = g

Onpose X =2x+ 3
. L V2
Ce qui nous raméne a cos X = >
Donc X = i%+ 2km,aveck €Z

On revienta x :
2x+3=i§+2kn
2x=i§—3+2kn

x=ig—§+kn,aveckez

2) 2cos?(x) + 2cos(x) =1 =0

On pose X = cos (x)
Ce quinousraméne a2X?+X—-1=0
DoncA=1?>—-4x2x(-1)=9

X = _1—-'__\/6 =—-1ou l
4 2
Onrevienta x :
cos(x) = -1 ou cos(x)= %
x =m+ 2km x=i§+2k1‘r

aveck e Z



