Devoir Maison n°2

Exercice 1 :
Uy = 1
On définit la suite (u,,) , pour tout entier naturel n par : _ Un .
Upt+1 = Up+2
1) Calculer uy, u, et us.
1 = 1 = 1
= Yo = - = t :L:—' = Uz :—; = —
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2) Montrer par récurrence que pour tout n, u,, > 0. En déduire de (u,,) est bien définie.
Soit P(n) la propriété « u,, > 0 »
Initialisation : uy, = 1 > 0. La propriété est vraie au rang 0.
Héredité : Soit k un entier naturel fixé tel que u;, > 0.

u

Donc u;, > 0etu, +2 > 2> 0 donc "2>0doncuk+1>0

Ug+
Conclusion : La propriété P est initialisé au rang 0 et héréditaire a partir de ce rang, donc par le
principe de récurrence, P est vraie pour tout entier naturel n.
Ainsi (u,,) est bien définie , on ne divisera jamais par 0.

3) Donner I’ expression de la fonction f telle que u, ., = f(u,) puis tracer dans un repére adapté sa
représentation et la représentation en chemin de (u,,).
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Exercice 2 :
Soit (v,) la suite définie par v, = u, —n+1doncu, =v, +n—1

a) Montrer que (v,,) est une suite géométrique.
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Upny1 =Ungr —(m+ 1)+ 1

=3u,—2n+3-n—-1+1
=3v,+n—-1)—-3n+3
= 3y,

(v,,) est donc une suite géomeétrique de raison 3 et de premier terme vy = uy, — 0+ 1 = 1.

b) Ecrire v, en fonction de n.
Vp =V Xqt=1x%x3"

c) En déduire u, en fonction de n.
Up,=v,+n—-1=3"+n+1



