
Chapitre 2                     Dérivation 
 

Fiche 1 : Dérivées 
 
Pourquoi ? La fonction dérivée notée 𝑓𝑓’ d’une fonction 𝑓𝑓 est la fonction qui associe à tout réel 𝑥𝑥 ,si elle 
existe,lim

ℎ→0
𝑓𝑓(𝑥𝑥+ℎ)−𝑓𝑓(𝑥𝑥)

ℎ
. Graphiquement cela représente la pente de tangente en chaque point de la courbe. 

On utilise le signe de la dérivée pour déterminer les variations d’une fonction. 

Vocabulaire : La fonction composée notée 𝑣𝑣 ∘ 𝑢𝑢 est le résultat de l’application de la fonction u puis de la 
fonction v. 
On considère la fonction f définie par 𝑓𝑓(𝑥𝑥) = √𝑥𝑥 − 3 
La fonction f est la composée de deux fonctions 𝑢𝑢 et 𝑣𝑣 telles que :               𝑢𝑢                𝑣𝑣               

𝑓𝑓 ∶  𝑥𝑥 ⟼ 𝑥𝑥 − 3 ⟼ √𝑥𝑥 − 3 
 
Les fonctions 𝑢𝑢 et 𝑣𝑣 sont définies par : 𝑢𝑢(𝑥𝑥) = 𝑥𝑥 − 3 et 𝑣𝑣(𝑥𝑥) = √𝑥𝑥 
On dit que la fonction f est la composée de 𝑢𝑢 par 𝑣𝑣 et on note :  

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑣𝑣 ∘ 𝑢𝑢 (𝑥𝑥) = 𝑣𝑣�𝑢𝑢(𝑥𝑥)� = √𝑥𝑥 − 3 

 

Théorème : 
 Soit une fonction f obtenue en composant une fonction u définie sur un intervalle I et une fonction v défi-
nie sur un intervalle J avec 𝐼𝐼 ⊂ 𝐽𝐽 , donc f(x) = v[u(x)] est définie sur I. 
 Alors : 

𝒇𝒇′(𝒙𝒙) = 𝒖𝒖′(𝒙𝒙) × 𝒗𝒗′[𝒖𝒖(𝒙𝒙)] 
 
Cas particuliers de fonctions composées 
 

Fonction Ensemble de 
définition Dérivée 

√𝑢𝑢 𝑢𝑢(𝑥𝑥) > 0 
𝑢𝑢′

2√𝑢𝑢
 

𝑢𝑢𝑛𝑛 avec 𝑛𝑛 ∈ ℤ∗ Si 𝑛𝑛 < 0,  
𝑢𝑢(𝑥𝑥) ≠ 0 𝑛𝑛𝑛𝑛′𝑢𝑢𝑛𝑛−1 

𝑒𝑒𝑢𝑢 ℝ 𝑢𝑢′𝑒𝑒𝑢𝑢 

Exemples : 
  f(x) = EA 5x – 3E 
   u(x) = 5x – 3 et v(x) = A x EA donc u’(x) = 5 et v’(x) = AEA

1
2 x

 

   donc f(x) = 5 × 1
2 5x – 3

 = 5
2 5x – 3

 

 
  f(x) = (x² + 3x + 2)3 
   u(x) = x² + 3x + 2 et v(x) = x3 donc u’(x) = 2x + 3 et v’(x) = 3x² 
   donc f(x) = 3(2x + 3)(x² + 3x + 2)2 
 
Démonstration :  𝑓𝑓(𝑥𝑥+ℎ)−𝑓𝑓(𝑥𝑥)

ℎ
= 𝑣𝑣(𝑢𝑢(𝑥𝑥+ℎ))−𝑣𝑣(𝑢𝑢(𝑥𝑥))

ℎ
= 𝑢𝑢(𝑥𝑥+ℎ)−𝑢𝑢(𝑥𝑥)

ℎ
× 𝑣𝑣(𝑢𝑢(𝑥𝑥+ℎ))−𝑣𝑣(𝑢𝑢(𝑥𝑥))

𝑢𝑢(𝑥𝑥+ℎ)−𝑢𝑢(𝑥𝑥)
 

On pose 𝑘𝑘 = 𝑢𝑢(𝑥𝑥 + ℎ) − 𝑢𝑢(𝑥𝑥), quand h tend vers 0, k tend aussi vers 0. On procède donc au changement 
de variable :  𝑓𝑓(𝑥𝑥+ℎ)−𝑓𝑓(𝑥𝑥)

ℎ
= 𝑢𝑢(𝑥𝑥+ℎ)−𝑢𝑢(𝑥𝑥)

ℎ
× 𝑣𝑣(𝑢𝑢(𝑥𝑥)+𝑘𝑘)−𝑣𝑣(𝑢𝑢(𝑥𝑥))

𝑘𝑘
 en passant à la limite on retrouve le résultat. 



Chapitre 2                     Dérivation 
 

 

Les exercices du livre : Ex 41,43,45,46,47 p154 


