Chapitre 3

Fiche 1 : Définition

Limite de suites

Pourguoi ? Ftudier la limite d’'une suite (u,,), c’est examiner le comportement des termes u,,
lorsque n prend des valeurs de plus en plus grandes vers +oo0. Cela permet de connaitre

I'évolution des phénoménes modélisés a trés long terme.

Vocabulaire :

On dit qu'une suite converge si sa limite est un nombre fini.
Si une suite n'est pas convergente, elle est dite divergente.

Schéma explicatif :
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La suite semble se rapprocher de la valeur 3.
Elle est convergente, on note lim u, =3
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La suite semble croitre de plus en
plus sans s’arréter. Elle est
divergente, on note lim u, = +oo.

u, < A.
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Une suite convergente possede une limite | si pour tout réel ™
strictement positif r, il existe un entier N tel que pour tout n> N, i e
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Une suite divergente vers +oco si pour tout réel strictement positif A, il | I
existe un entier N tel que pour tout n > N, u,, > A. T g
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De maniére similaire, Une suite divergente vers -co si pour tout réel | ,
strictement négatif A, il existe un entier N tel que pour tout n > N, et S —— >
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La suite est bornée pourtant elle ne posséde pas de limite.

La suite est divergente vers —oo.
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Chapitre 3 Limite de suites

Pour trouver une limite, si elle existe, grace a la formule générant (u,), on utilisera les limites des
suites de référence (voir C3F2), cependant il existe une méthode en revenant a la définition :

Méthode : Montrer qu’ une suite possede une limite finie

Soit (u,) la suite définie par u, =5+ % On conjecture a la calculatrice que Ainolo u, = 5.
Soit r un réel strictement positif, trouvons N pour que pour tout n > N, |u, —5| <.

Ainsi |1| =l<renzi=N
n n r
Méthode : Montrer qu’ une suite possede une limite infinie

Soit (u,) la suite définie par u,, = 2 + n. On conjecture a la calculatrice que iin(;lo U, = +oo.
Soit A un réel strictement positif, trouvons N pour que pour tout n > N,u, > A.

AinSi2+n>4A ©n>A-2=N

Pour réviser : Ex 46,47 p 30



