
Exercice 1 :  
L’espace est rapporté à un repère orthonormal

(
O,
−→
ı ,
−→
 ,
−→
k

)
. Les points A, B et C ont

pour coordonnées A(3;−2; 2), B(6; 1; 5), C(6;−2;−1).

Partie A

1) Démontrez que le triangle ABC est un triangle rectangle.

2) SoitP le plan d’équation cartésienne :x+ y+ z− 3 = 0
Prouvez queP estorthogonal à la droite (AB) et passe par le point A.

3) SoitP ′ le plan orthogonal à la droite (AC) et passant par le point A. Déterminez une
équation cartésienne deP ′.

4) Déterminez un vecteur directeur de la droite∆ intersection des plansP etP ′.

Partie B

1) Soit D le point de coordonnées (0; 4;−1). Prouvez que la droite (AD) est perpendicu-
laire au plan (ABC).

2) Calculer le volume du tétraèdre ABCD.

3) Prouvez que l’angle B̂DC a pour mesure
π

4
radian.

4) a) Calculez l’aire du triangle BDC.

b) Déduisez-en la distance du point A au plan (BDC).

L’espace est rapporté au repère
(
A ;
−
A
−−
B
→
,
−
A
−−
D
→
,
−
A
−−

E
→)

.

1) Donner les coordonnées de A, G, I, J et K dans ce repère.

2) a) Montrer que le vecteur
−
A
−−
G
→

est normal au plan (IJK).

b) En déduire une équation cartésienne du plan (IJK).

3) On désigne par M un point du segment [AG] ett le réel de l’intervalle [0 ; 1] tel que
−
A
−−
M
→
= t
−
A
−−
G
→

.

a) Démontrer que MI2
= 3t2 − 3t+

5
4

.

b) Démontrer que la distance MI est minimale pour le point N

(
1
2

;
1
2

;
1
2

)
.

4) Démontrer que pour ce point N

(
1
2

;
1
2

;
1
2

)
:

a) N appartient au plan (IJK).

b) La droite (IN) est perpendiculaire aux droites (AG) et (BF).

Exercice 2 :
ABCDEFGH désigne un cube de côté 1.
Les points I, J, K sont les milieux respectifs des segments [BF], [BC], [CD].

A

B C

D

E

F G

H

I

J

K

Devoir Maison n°10 pour le 06/03 

mailto:milan.paul@wanadoo.fr



